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2do. RECUP:{Méd. 2do(Mat C) (08/8/07)- Tema: 1
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mlt_)sl.— {a) Dada la transformacién L : %2 — R?, tal que a todo vector de £2 lo refleja fespecto de la recta

=y,
(a)Encontrar su matriz representativa en la base canénica.

(b) Estudiar sus autovectores y autovalores e interpretar geométricamente el significado de los autovectores.
(c)Obtener la transformacién resultante de aplicar a cada vector de %? primero una rotacién de 902 en
sentido antihorario (hallar la matriz representativa en la base canénica), y luego una reflexién respecto de

la recta y = =z.
2 0 -2

' g‘b@ DadalamatrizA=1]1 -1 0 1 . Responder a cadaitem justificando las respuestas y haciendo los

N

1 0 -1
calculos necgsarios:
(a) Dimensién de los espacios fila y columna.
(b) Hallar una base de ambos subespacios fila y ¢olumna.
{c) Cudnto vale el rango de la matriz A7, y jcudl es la dimensién del espacio nulo N(A4)?, y porqué?

-1
(d) Dadoel vector b="{ 0 |, Es posible hallar la solucién de Az = b7. Porqué?.
1

3.- Dada la misma matriz del ejercicio previo, haciendo los cdlculos necesarios:
(i)Hallar los autovalores y autovectores correspondientes, determinando una base de cada autoespacio (sube-
spacios invariantes).
(i) ;Es una matriz diagonizable?. Si fuese afirmativa su respuesta, encontrar las matrices que llevan a ese
resultado. . :

0
(iii) Dado el vector v = | 2 \ . ;Puede expresar al vector v como una combinacién de los autovectores

1/
hallados?, si es posible, hallar los coeficientes correspondientes.

W e It

4.~ (a) Hallar la solucién general del sistema: { Z,(%) i :c_(;}c ) = 1y(d)
(b) Resolver y" — 3y’ + 2y = 7.
(c)Hallar la solucién particular que satisface : y(0) =1, 3'(0) =0

5.- (A) Sea F = 2?y® /2>, con z, y y z magnitudes independientes.

al) Determinar el error relativo ¢, de F' en términos de los errores relativos de z, y v z.

a2) Si las cantidades z, 9, z son conocidas con 4 cifras significativas, determinar el error relativo y €l ndimero
de cifras significativas de F. \ A

(B) Determinar la dnica rafz de la ecuacién e * = 2z, utilizando ¢l método de Néwton con el valor inicial

1 = 1 y con una tolerancia {diferencia entre dos aproximaciones sucesivas) menor que 10~%. Indicar el

nimero de pasos necesarios y los valores z3, Z3, ... obtenidos.

Explicar qué significa convergencia cuadrdtica en el método de Newton.

(C) (c1) Dar una expresién para la norma ||Al]. de una matriz A de = X n real, y la norma ||A}]|2 si 4 es

real simétrica. :

En particular, hallar la ||Al|c de la matriz A del ejercicio 2 .

(c2) Definir el nimero de condicién de una matriz A de n X n no singular. Explicar su significado e indicar

el intervalo de valores que puede tomar el mismo.

(c3) Dar una expresién del nimero de condicién de una maitriz A real y simétrica no singular en términos
; : B0 UB

de los autovalores de A, utilizando la norma 2, por ejemplo aplicarlaa | 0 10 0
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